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âêëþ÷àåò àðèôìåòè÷åñêóþ ñèãíàòóðó, à ÷èñëîâûå ïåðåìåííûå ïðîáåãà-
þò ω. Ñâåðõ òîãî ïîëîæèì, ÷òî ê ÷èñëó T -ôîðìóë îòíîñÿòñÿ çàïèñè âèäà
[ψ(x),∆(Q, x, a), a], ãäå a � ÷èñëîâàÿ ïåðåìåííàÿ, ψ � ôîðìóëà â ZF -
ñèãíàòóðå (îáîãàùåííîé ÷èñëîâûìè ïåðåìåííûìè), ∆ � ôîðìóëà òîé æå
ñèãíàòóðû ñ ïðåäèêàòíîé ïåðåìåííîé Q. Ïðî÷èå T -ôîðìóëû ñòðîÿòñÿ èç
ZF -ôîðìóë è çàïèñåé îçíà÷åííîãî âèäà ñ ïîìîùüþ ïðîïîçèöèîíàëüíûõ
ñâÿçîê è ïðåäìåòíûõ êâàíòîðîâ. Ôîðìóëû ýòè íàäëåæèò âîñïðèíèìàòü
êàê íè÷åãî íå îçíà÷àþùèå çíàêîñî÷åòàíèÿ.

Ïîòðåáóåì, ÷òîáû â ñîñòàâå T -àêñèîìàòèêè ïðèñóòñòâîâàëè ñõåìû:

[ψ(x), ∆(Q, x, a), a]|a0 ↔ ψ(x);

[ψ(x), ∆(Q, x, a), a]|ab+1 ↔ (∆|Q,a
[ψ(x),∆(Q,x,a),a]|ab ,b).

Îñòàëüíûå T -àêñèîìû ñóòü àêñèîìû ZF è àêñèîìíûå ZF -ñõåìû, ðàñ-
ïðîñòðàíåííûå (íàðÿäó ñ ëîãè÷åñêèìè ñõåìàìè) íà ëþáûå T -ôîðìóëû.
Íåòðóäíî ïðîâåðèòü, ÷òî T íåïðîòèâîðå÷èâà îòíîñèòåëüíî ZF+(ñóùåñòâóåò
ñèëüíî íåäîñòèæèìûé êàðäèíàë).

Òåîðåìà 0.1 Ñèñòåìà T ω-ïðîòèâîðå÷èâà.

Äàííûé ôàêò óñòàíàâëèâàåòñÿ íà ìåòàìàòåìàòè÷åñêîì óðîâíå. Ýòî
çíà÷èò, ÷òî äëÿ íåêîòîðîé T -ôîðìóëû ϕ(a) ìîæíî ïðåäúÿâèòü äâà ìå-
òàìàòåìàòè÷åñêèõ îáúåêòà: ôîðìàëüíîå T -äîêàçàòåëüñòâî ïðåäëîæåíèÿ
∃aϕ(a) è ïðèìèòèâíî-ðåêóðñèâíîå îïèñàíèå ôóíêöèè G(a), äàþùåé ïî
ëþáîìó íóìåðàëó n ãåäåëåâñêèé íîìåð T -äîêàçàòåëüñòâà ¬ϕ(n), è óêà-
çàííîå ñâîéñòâî ôóíêöèè G âûâîäèìî â ðåêóðñèâíîé àðèôìåòèêå. Îò-
ñþäà, â ÷àñòíîñòè, ñëåäóåò, ÷òî ñóùåñòâîâàíèå ñèëüíî íåäîñòèæèìîãî
êàðäèíàëà îïðîâåðæèìî â ZF .
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